Geometria Algebraica I (18 GAL01/MAT-610) Quiz 3 (Primavera 2025)
SOLUCIONES

Nombre: Nota: /10

1. (5 points) Dé la definicion de haz (de grupos abelianos) sobre un espacio topologico X.

Solution: Un haz & sobre X es un funtor contravariante de la categoria de abiertos
de X en la categoria de grupos abelianos con la siguiente propiedad. Para todo
cubrimiento de abiertos U = |J,; U, se tiene que la sucesion de grupos abelianos
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es exacta. Aqui, s — s|y denota el homomorfismo & (U) — F (V) que se tiene al
aplicar el funtor & a una inclusion de abiertos U D V. Se pide también que F (0)) = 0.

2. (5 points) Dé un ejemplo de un haz (de grupos abelianos) sobre un espacio topologico.

Solution: Se puede tomar X = ) y el tinico haz sobre este espacio topologico es
el constante F () = 0. Un ejemplo menos trivial se obtiene al tomar cualquier
espacio topologico X y grupo abeliano A y tomar el haz asociado al pre-haz constante
(U C V) — ida. Este haz se puede ver que es el haz de funciones A-valuadas
localmente constantes. Es decir, & (U) es el conjunto de funciones U — A tal que hay
un cubrimiento por abiertos U = | J, U; tal que la restriccion U; — A es constante.




